Ministerstvo školstva Republiky Srbsko
Spolok matematikov Srbska
OBECNÁ SÚŤAŽ Z MATEMATIKY

1. február 2025

Prvý ročník - B kategória

1. Ak sú a, b a c celé čísla pre ktoré platí a ≠ b ≠ c ≠ a. Určiť najmenšiu možnú odnotu výrazu 
I = a2 + b2 + c2 .

2. Pre funkciu f definujme f n+1 (x) = f (f n(x)), pre každé n ∈ N, pričom je f 1(x) = f (x).
Ak je f (x) = -  , x ≠ -2, určiť f  2025(2025). 

3. Jestvuje číslica a ∈ {0, 1, . . . , 9} taká že je číslo  aspoň druhá mocnina nejakého prirodzeného čísla?  

4. Dokázať že priamka rozdeľuje daný obdĺžnik na dve častí rovnakých plošných obsahov vtedy a len vtedy, keď prechádza priesečníkom uhlopriečok toho obdĺžnika.

5. Nech sú a1, a2, …, a2025 rôzne čísla z množiny {1, 2, . . . , 2025}. Dokázať že je 
                                       (a1 − 1)2 + (a2 − 2)2 + . . . + (a2025 − 2025)2
vždy párne číslo. 



Vypracovanie úloh trvá 180 minút.
Každá úloha je hodnotená 20 bodmi.
Riešenia úloh podrobne odôvodniť.


