Ministerstvo osvety Republiky Srbsko
Spoločnosť matematikov Srbska
OBLASTNÁ SÚŤAŽ Z MATEMATIKY

28. február 2026


Prvý ročník - B kategória

1. Daná je funkcia …………….. ktorá je definovaná ako

                                ………………..

(a) Existuje reálne číslo a také, aby bola funkcia f bijekciou?
(b) Ak také a existuje, určte  f  -1.

2. Relácia ρ na množine prirodzených čísel N je definovaná ako:…………….
…………………….. kde sme s P označili množinu všetkých prvočísel. Dokážte, že neexistuje 2027 rôznych prirodzených čísel ………………….. takých, že platí 
……………………………………

3. Daný je trojuholník ABC . Nech sú body D a E stredy strán AB a AC v tom poradí a nech je ha výška z vrcholu A na priamku BC. Označme F priesečník opísanej kružnice trojuholníka ADE s výškou ha a H priesečník priamky ktorá prechádza bodmi D a F s priamkou BC. Dokážte, že body A, F, H a C ležia na jednej kružnici.

4. Nájdite maximálny počet prvkov množiny {1,2,…,2n} ktoré môžeme vybrať tak, aby medzi vybranými neexistovali dva prvky, povedzme a a b, take že je NSD(a, b) = 1.

5. Perica dostal nekonečné množstvá kartónov, na ktorých je napísané číslo 20, a nekonečné množstvá kartónov, na ktorých je napísané číslo 25. Spájaním týchto kartónov ľubovoľným spôsobom môže dostať rôzne prirodzené čísla, napríklad 25, 2025, 202520 atď. Môže Perica spájaním konečne mnoho kartónov dostať číslo, ktoré je treťou mocninou nejakého prirodzeného čísla?


[bookmark: _Hlk159610087]Vypracovanie úloh trvá 180 minút.
Každá úloha je hodnotená 20 bodmi.
Riešenia úloh podrobne odôvodniť.


