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1. Určte všetky a,b ∈ N0 = N ∪ {0} také, že je číslo 1 + 2a + 2025b mocnina nejakého párneho prirodzeného čísla, pričom je tento exponent prirodzené číslo väčšie ako 1.

2. Daná je funkcia …………………………, kde je k nejaké reálne číslo. (a) Určte definičný obor funkcie f.
(b) Určte všetky k, také že je fk (x) ≤ 0 na celom definičnom obore.
(c) Určte všetky k, pre ktoré je fk (x) konštantná funkcia na celom definičnom obore, a pre takéto k určte fk (2026).

3. Dĺžky strán trojuholníka ABC sú BC = 4 a AC = 5, a dĺžka časti symetrály uhla ∠ACB ktorá je v trojuholníku je s =. Vypočítajte dĺžku strany AB.

4. Nech je A = {1,2,…,2025} daná množina a f : A→A daná funkcia. Definujme  f 0 (x) = x a  f k (x) = f (f k−1(x)), pre k ∈ N, x ∈ A. Dokážte rovnosť množín ………………………………………….

5. Nech sú ……… a ……….. dané kladné reálne čísla. Vieme, že platí

              ……………………………
kde sú m a n prirodzené čísla, pričom m je najmenšie možné číslo s touto vlastnosťou.
Určte hodnotu výrazu 2m + n.



Vypracovanie úloh trvá 180 minút.
Každá úloha je hodnotená 20 bodmi.
Riešenia úloh podrobne odôvodniť.

